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- Recordar los conceptos de multiplicidad y divisibilidad. 


ACA! 
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INTRODUCCIÓN 


Carl Friedrich Gauss (1777 — 1855). matemático 
astrónomo y físico alemán que contribuyo 
significativamente en diversos campos de la ciencia, 
como son la teoría de números, el análisis matemático, 
la geometría diferencial, la geodesia, el magnetismo y 
la óptica. Gauss es considerado uno de los matemáticos 
que más influencia ha tenido en la historia. También 


esta entre los primeros en extender el concepto de 


divisibilidad a otros conjuntos. 


ACADEMIA 


| semesreas unt | 
TEORÍA DE DIVISIBILIDAD 
Divisibilidad: 
Ejemplo introductorio: 


48 8 48 es divisible entre 8 
0 6 8 es divisor de 48 


En general: 
SiAEZ y BEZ" y además al dividir A entre B la 


división es entera y exacta, se puede afirmar que 4 es 
divisible entre B. 


Divisibilidad: 
Ejemplo introductorio: 
oe 48 es multiplo de 8 
Algoritmo de 
la division 8 es módulo de 48 


En general: 
Si AEZ y BEZ* y además A es el resultado de 


multiplicar B por un numero entero, se puede afirmar 
que A múltiplo de B. 


Entonces: 


108 es multiplo de 12 


108 es divisible entre 12 
108 9 
0 12 es módulo de 108 


12 


Se concluye que: 


Divisibilidad <> Multiplicidad 
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REPRESENTACIÓN DE LOS MÚLTIPLOS DE REPRESENTACIÓN DE LOS NO MÚLTIPLOS 


UN NÚMERO: DE UN NÚMERO: 
Si A es múltiplo de n se denota: Tomemos como ejemplo la siguiente división entera e 
inexacta, la cual recordemos se puede realizar de 2 
2. 6 A=nxk formas: 
Por defecto Por exceso 
é ar 
Donde: AEZ neZ kez 100 7 100 7 
Ejemplos: | 2 14 | > 15 | 
o „O o o "o 
40 —5 60 —1 18-9 100—7+2 100 —7—5 
o O 
abc — 25 4xy5 — 51 Si 4 no se divide exactamente entre n se denota: 


A=ntm ó A=n+r 
o 15: 30: 45: 60; 75: ... 
M=15=15k- 0 Donde: AEZ nEZ* EZ EZ 


—15; —30; —45; —60; —75; ... Además, por la propiedad de la división entera e inexacta: 
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Aplicación: 
Determine la cantidad de números de 3 cifras gue 


O 
terminan en cifra 8 y que cumplen con ser 8 +6 


Resolución: 


Piden: La cantidad de números que cumplen la 
condición. 


+ 


Sean los números: ab8 


ab2 


6 
8=8k — ke {49} 


100 < ab2 < 1000 
100 < 8k < 1000 
125< k <125 


k € { 14; 19; 24; 29; ...; 1241 —— Existen 23 valores 


Respuesta: 23 


PRINCIPIOS DE LA DIVISIBILIDAD: 


a) Operaciones basicas respecto de un mismo modulo: 


O O O 
n+n=n 
50+75= 125 
O O O 
25 25 25 
O O 
35 X11 — 385 
E a 
5 5 


kx(n+a) 2n+ ak 


8x (25+ 3) 225 +24 
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(n+a) +(n+b) 21 + (a + b) 


(11+4)+(11+5)=11+9 


(n+a) —(n+b) —n + (a — b) 


(21+ 13) —(21+7)—21+6 


(n+a)x(n+b)—n + (a x b) 


Tener en cuenta: 


ZA 6 


(3 +3) x (13 —2) = 


(n+ak=n+ař 


Aplicación: 
Determine el residuo al dividir la expresión entre 12. 
E = 146 x 170 + 45 — 62? 


Resolución: 


Piden: Elresiduo de dividir E entre 12. 


E = 146 x 170 + 45 — 62% 


sk m 


= (12 +2) x (12 +2) + 2+9) — (2+ 2) 
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b) Respecto a las potencias de la base como módulo: 


abcdef, - 


Ejemplos: 
6524, —7+4 
65247 = 49 + 24, = 49 +18 


c) Respecto a los divisores del módulo: 
o 
Si A = 12 y los divisores de 12 son: 1:2: 3: 4: 6: 12 
Entonces, se cumple gue: 


4-1 A=2 42-3 A 


II 
DA 
D 

II 
Do 


d) Respecto a varios módulos: 


— 


— N= MCM(A;B;C)+r 


a 


Ejemplos: 
4+2 MCM(4; 6: 8) = 24 
ac 6+2 o. 


as My š 
lake 7+ 19 | MCM(7;8;9) = 504 
B 8+3+1628+19 - y, 
B — 504 + 19 


941418 =9+19 | 


Y 
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Aplicación: 

Los estudiantes del ciclo Semestral UNI estan 
comprendidos entre 740 y 1020, y pueden formar grupos 
de 16, 20 y 25 estudiantes sin que falte ninguno. éCuantos 
estudiantes son? 


Resolución: 
Piden: Lacantidad de estudiantes del Semestral UNI 


Sea N la cantidad de estudiantes. 


16 
N 20 ©" MCM(16:20:25) = 400 
25 


N=400 ——> 740 <N< 1020 
740 < 400k < 1020 


(Único valor) k=2 


Así la cantidad de estudiantes es 800 
Respuesta: 800 


Entonces: 


e) Principio de Arquímedes: 


Sean dos números enteros A y B no nulos, dado que se 
cumple que AxB = n, ademas B y n tienen como 
Unico divisor común a la unidad (es decir, son PESI), 
entonces A = n 


Ejemplos: 
fA=12 —+»+ A=12 
88-32 —— B=4 


O 


A C= 342 


16D = 1343413 — D=13+1 
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COLECCIÓN CIENCIAS Y HUMANIDADES 


laani breras 
NU 


e Indispensable para profundizar el conocimiento de la aritmética. 


e Su estructura presenta objetivos, introducción en cada tema, 
teoría amplia y desarrollada con ejemplos y aplicaciones, 
preguntas resueltas y preguntas propuestas tipo examen de 


admisión. 
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COLECCIÓN COMPENDIOS ACADÉMICOS UNI 


it sti e Estos libros le ayudarán a consolidar sus conocimientos con los 
rúmetica temas más frecuentes en exámenes de admisión. 


e Su estructura presenta teoría resumida y didáctica, problemas 
propuestos y sección de claves. 
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GRAČIAS 


SÍGUENOS: (f) 


